


PART 1 ข้้อมููลเบื้้�องต้้นสำหรัับื้การัสอบื้

ลักษีณะของข้อสัอบคณิตศาสัตร์ ......................................................................................................... 2

เท์คน้ิคการท์ำข้อสัอบ Part Seen (5 ตัวิเลอ่ก) และ Part Unseen แบบเติมุ + ฝน้คำตอบ ............. 2

เท์คน้ิคการท์ำข้อสัอบ Part Unseen (บท์ควิามุ) ............................................................................... 3

ข้อแน้ะน้ำสัำหิรับผ่๋้ปิ่กครองท์ุกท์�าน้ ................................................................................................... 4

PART 2 แนวข้้อสอบื้

แน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิิท์ยานุ้สัรณ์ (ชัุดท์ี� 1) ...................................................... 8

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเลอ่ก ........................................................................................... 8

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ................................................................................. 10

Part 3 : บท์ควิามุ ............................................................................................................... 11

แน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิิท์ยานุ้สัรณ์ (ชุัดท์ี� 2) .................................................... 15

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเลอ่ก ......................................................................................... 15

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ................................................................................. 17

Part 3 : บท์ควิามุ ............................................................................................................... 18

แน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิทิ์ยานุ้สัรณ์ (ชัุดท์ี� 3) .................................................... 21

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเล่อก ......................................................................................... 21

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ................................................................................. 23

Part 3 : บท์ควิามุ ............................................................................................................... 25

แน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิทิ์ยานุ้สัรณ์ (ชัุดท์ี� 4) .................................................... 27

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเล่อก ......................................................................................... 27

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ................................................................................. 29

Part 3 : บท์ควิามุ ............................................................................................................... 30

แน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิิท์ยานุ้สัรณ์ (ชัุดท์ี� 5) .................................................... 35

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเลอ่ก ......................................................................................... 35

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ................................................................................. 37

Part 3 : บท์ควิามุ ............................................................................................................... 38

แน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิิท์ยานุ้สัรณ์ (ชุัดท์ี� 6) .................................................... 41

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเลอ่ก ......................................................................................... 41

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ .................................................................................43

Part 3 : บท์ควิามุ ...............................................................................................................44

สารบัญ

พิิชิิต้สอบื้เข้้า มูหิดลวิทยานุสรัณ์์ วิชิาคณ์ิต้ศาสต้รั์ แบื้บื้เข้้มูข้้น มูั�นใจเต้็มู 100I

Preface.indd   1Preface.indd   1 20/11/2567 BE   15:1520/11/2567 BE   15:15



แน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิิท์ยานุ้สัรณ์ (ชัุดท์ี� 7) .................................................... 49

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเลอ่ก ......................................................................................... 49

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ................................................................................. 51

Part 3 : บท์ควิามุ ............................................................................................................... 52

แน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิิท์ยานุ้สัรณ์ (ชุัดท์ี� 8) .................................................... 55

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเลอ่ก ......................................................................................... 55

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ................................................................................. 57

Part 3 : บท์ควิามุ ............................................................................................................... 58

แน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิทิ์ยานุ้สัรณ์ (ชัุดท์ี� 9) .................................................... 63

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเล่อก ......................................................................................... 63

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ................................................................................. 65

Part 3 : บท์ควิามุ ............................................................................................................... 66

แน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิทิ์ยานุ้สัรณ์ (ชัุดท์ี� 10) .................................................. 69

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเล่อก ......................................................................................... 69

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ................................................................................. 71

Part 3 : บท์ควิามุ ............................................................................................................... 73

PART 3 เฉลยแนวข้้อสอบื้คณ์ิต้ศาสต้รั์

เฉัลยแน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิทิ์ยานุ้สัรณ์ (ชุัดท์ี� 1) ............................................ 78

เฉัลยอย�างละเอียด ............................................................................................................................ 78

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเลอ่ก ......................................................................................... 78

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ................................................................................. 89

Part 3 : บท์ควิามุ ............................................................................................................... 99

เฉัลยแน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิทิ์ยานุ้สัรณ์ (ชัุดท์ี� 2) ..........................................103

เฉัลยอย�างละเอียด ..........................................................................................................................103

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเลอ่ก .......................................................................................103

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ...............................................................................113

Part 3 : บท์ควิามุ .............................................................................................................120

เฉัลยแน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิิท์ยานุ้สัรณ์ (ชัุดท์ี� 3) ..........................................125

เฉัลยอย�างละเอียด ..........................................................................................................................125

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเล่อก .......................................................................................125

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ...............................................................................136

Part 3 : บท์ควิามุ .............................................................................................................144

IIสารับื้ัญ

Preface.indd   2Preface.indd   2 20/11/2567 BE   15:1520/11/2567 BE   15:15



เฉัลยแน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิทิ์ยานุ้สัรณ์ (ชุัดท์ี� 4) ..........................................149

เฉัลยอย�างละเอียด ..........................................................................................................................149

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเลอ่ก .......................................................................................149

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ...............................................................................162

Part 3 : บท์ควิามุ .............................................................................................................169

เฉัลยแน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิทิ์ยานุ้สัรณ์ (ชัุดท์ี� 5) ..........................................179

เฉัลยอย�างละเอียด ..........................................................................................................................179

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเลอ่ก .......................................................................................179

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ...............................................................................188

Part 3 : บท์ควิามุ .............................................................................................................198

เฉัลยแน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิิท์ยานุ้สัรณ์ (ชัุดท์ี� 6) ..........................................205

เฉัลยอย�างละเอียด ..........................................................................................................................205

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเล่อก .......................................................................................205

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ...............................................................................216

Part 3 : บท์ควิามุ .............................................................................................................223

เฉัลยแน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิิท์ยานุ้สัรณ์ (ชัุดท์ี� 7) ..........................................231

เฉัลยอย�างละเอียด ..........................................................................................................................231

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเล่อก .......................................................................................231

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ...............................................................................242

Part 3 : บท์ควิามุ .............................................................................................................249

เฉัลยแน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิิท์ยานุ้สัรณ์ (ชุัดท์ี� 8) ..........................................255

เฉัลยอย�างละเอียด ..........................................................................................................................255

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเลอ่ก .......................................................................................255

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ...............................................................................266

Part 3 : บท์ควิามุ .............................................................................................................276

เฉัลยแน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิทิ์ยานุ้สัรณ์ (ชัุดท์ี� 9) ..........................................285

เฉัลยอย�างละเอียด ..........................................................................................................................285

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเลอ่ก .......................................................................................285

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ...............................................................................294

Part 3 : บท์ควิามุ .............................................................................................................303

เฉัลยแน้วิข้อสัอบคณิตศาสัตร์เข้าโรงเรียน้มุหิิดลวิิท์ยานุ้สัรณ์ (ชัุดท์ี� 10) ........................................309

เฉัลยอย�างละเอียด ..........................................................................................................................309

Part 1 : แน้วิข้อสัอบ 5 ตัวิเล่อก .......................................................................................309

Part 2 : แน้วิข้อสัอบแบบเติมุคำตอบ ...............................................................................318

Part 3 : บท์ควิามุ .............................................................................................................328

พิิชิิต้สอบื้เข้้า มูหิดลวิทยานุสรัณ์์ วิชิาคณ์ิต้ศาสต้ร์ั แบื้บื้เข้้มูข้้น มูั�นใจเต้็มู 100III

Preface.indd   3Preface.indd   3 20/11/2567 BE   15:1520/11/2567 BE   15:15



ข้้อมููลเบื้้�องต้้น
สำหรับัื้การัสอบื้

PART

 ༉ ลัักษณะของข้อสอบคณิตศาสตร์์

 ༉ เทคนิิคการ์ทำข้อสอบ Part Seen (5 ตัวเลืัอก) แลัะ Part 

Unseen แบบเติม + ฝนิคำตอบ

 ༉ เทคนิิคการ์ทำข้อสอบ Part Unseen (บทความ)

 ༉ ข้อแนิะนิำสำหร์ับผู้้้ปกคร์องทุกท่านิ

1
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พีิช้ิตสอบเข้า มหิดลัวิทยานิุสร์ณ์ วิช้าคณิตศาสตร์์ แบบเข้มขน้ิ มั�นิใจเตfม 1002

ลัักษณะของข้อสอบคณิตศาสตร์์
ข้้อสอบวิิชาคณิิตศาสตร์์สำหร์ับการ์สอบเข้้าโร์งเร์ียนมหิดลวิิทยานุสร์ณิ์ (ร์อบที� 1) จะมีร์ะยะเวิลาใน

การ์ทำข้อ้สอบอย่�ที� 90 นาท ี(9.00-10.30 น.) โดยจากสถิติขิ้องการ์ออกข้อ้สอบจะพบวิ�า จำนวินข้อ้สอบ และ

ลักษณิะข้องการ์ออกข้้อสอบในแต�ละปีีอาจจะมีการ์ปีร์ับเปีลี�ยนไปีได้ในบางคร์ั�ง ซึ่่�งทำให้น้อง ๆ ที�มักจะเก็ง 

หรื์อเดาทางข้อ้สอบมกัจะผิดิคาดกบัร์ป่ีแบบการ์ออกข้อ้สอบข้องชดุข้อ้สอบในแต�ละปีไีด ้เช�น ข้อ้สอบใน Part 

เข้ยีนคำตอบ บางปีมีกีาร์ออกข้อ้สอบแบบเข้ยีนตอบ หร์อืออกในร์ป่ีแบบข้องการ์ใหฝ้นตวัิเลข้ แลว้ิเข้ยีนตอบ 

หร์ือแม้แต�การ์มีจำนวินตัวิเลือกมากกวิ�า 5 ตัวิเลือกใน 1 ข้้อ เปี็นต้น 

แต�อย�างไร์ก็ตาม เนื�องจากร์่ปีแบบการ์สอบเข้้าโร์งเร์ียนมหิดลวิิทยานุสร์ณิ์ (ร์อบที� 1) ในปัีจจุบัน จะ

ถิ่กนำไปีใช้กับการ์สอบเข้้าในร์อบแร์กสำหร์ับโร์งเร์ียนที�เน้นในกลุ�มวิิทยาศาสตร์์ (กลุ�มโร์งเร์ียนวิิทยาศาสตร์์

จุฬาภร์ณิ์) และกลุ�มวิิศวิกร์ร์มศาสตร์์ (สถิาบันโคเซึ่็น) ร์วิมไปีถิง่กลุ�มโร์งเร์ียนที�เน้นหลักส่ตร์พิเศษ (โคร์งการ์

ห้องเรี์ยนวิิทยาศาสตร์์ในโร์งเรี์ยนโดยการ์กํากับด่แลข้องมหาวิิทยาลัย หร์ือ วิมวิ.) หร์ือ พสวิท. ด้วิย จ่งทำให้

แนวิข้้อสอบดังกล�าวิน�าจะมีแนวิโน้มตามที�เปี็นอย่�ในปีัจจุบัน นั�นคือ จะมีการ์แบ�งลักษณิะข้้อสอบออกเปี็น

ลักษณิะต�าง ๆ ดังนี�

จำนวนข้้อทั้้�งหมด : 33 ข้้อ แบ�งเปี็น 2 ส�วิน (Part) ใหญ่� ๆ ดังนี�

PART ลัักษณะข้อสอบ จำนิวนิข้อ ความยาก ความร้้์ท่�ใช้้

Seen 5 ตัวิเลือก 10-15 ข้้อ ง�าย-ปีานกลาง คณิิต ม.ต้น

Unseen เติม + ฝนคำตอบ 15-20 ข้้อ ปีานกลาง-ยาก คณิิต ม.ต้น

บทควิาม 4-8 ข้้อ ข้่�นกับควิามถินัด Math Literacy

เทคนิิคการ์ทำาข้อสอบ Part Seen (5 ตัวเลืัอก) แลัะ 
Part Unseen แบบเติม + ฝนิคำาตอบ

ฝึึกทั้ำโจทั้ย์์จากหน้งสืือคณิิตศาสืตร์์ สืสืวทั้. หร์ือแนวข้้อสือบเข้้าโร์งเร์ีย์นดง้ต่าง ๆ ให้คล่่อง 

หาโจทย์จากหนังสือคณิิตศาสตร์์ สสวิท. หร์ือข้้อสอบเข้้า ม.4 โร์งเร์ียนต�าง ๆ (โดยเฉพาะโร์งเร์ียนดัง 

หร์อืโร์งเร์ยีนพเิศษ) มาทำเปีน็ปีร์ะจำซึ่�ำ ๆ  กัน จนเกดิเปีน็ Pattern (ร์ป่ีแบบในการ์ออกข้อ้สอบ) ใหไ้ด ้เพร์าะ

ข้อ้สอบในแนวินี�จะเน้นไปีในการ์ใช้ควิามร์่จ้ากเนื�อหาคณิติศาสตร์ท์ี�นอ้ง ๆ  เรี์ยนมาเพื�อหาคำตอบตามร์ป่ีแบบ

ข้อ้สอบมาตร์ฐาน และเนื�องจากร์ป่ีแบบการ์ออกข้อ้สอบในส�วินนี�จะมีร์ป่ีแบบตายตัวิอย่�แลว้ิ พี�จง่แนะนำวิ�าให้

น้อง ๆ ฝึกทำข้้อสอบเก�าบ�อย ๆ เพื�อจับ Pattern ให้ได้ 
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แนวข้้อสอบื้
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 ༉ แนิวข้อสอบคณิตศาสตร์์เข้าโร์งเร์่ยนิมหิดลัวิทยานิุสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 4)

 ༉ แนิวข้อสอบคณิตศาสตร์์เข้าโร์งเร์่ยนิมหิดลัวิทยานิุสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 5)

 ༉ แนิวข้อสอบคณิตศาสตร์์เข้าโร์งเร์่ยนิมหิดลัวิทยานิุสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 6)

 ༉ แนิวข้อสอบคณิตศาสตร์์เข้าโร์งเร์่ยนิมหิดลัวิทยานิุสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 7)

 ༉ แนิวข้อสอบคณิตศาสตร์์เข้าโร์งเร์่ยนิมหิดลัวิทยานิุสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 8)

 ༉ แนิวข้อสอบคณิตศาสตร์์เข้าโร์งเร์่ยนิมหิดลัวิทยานิุสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 9)

 ༉ แนิวขอ้สอบคณิตศาสตร์เ์ข้าโร์งเร์ย่นิมหิดลัวทิยานุิสร์ณ ์(ช้ดุท่� 10)

PART 2
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แนิวข้อสอบ

PART

แนิวข้อสอบคณิตศาสตร์์เข้าโร์งเร์่ยนิมหิดลัวิทยานิุสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 3)

แนิวข้อสอบคณิตศาสตร์เ์ข้าโร์งเร์ยีนิมหดิลัวิทยานุิสร์ณ์ 
(ชุุดที� 3)

 ໏ Part 1 : แนวข้้อสอบื้ 5 ต้ัวเล้อก 

คำสื้�ง : ต้�งแต่ข้้อ 1-15 จงเล่ือกคำตอบทั้ี�ถ้กต้องทั้ี�สืุดเพีย์งข้้อเดีย์ว

1. กําหนดให้  
2 2 2 22 3 ... n 231

1(2) 2(3) 3(4) ... (n 1)n 228
1 + + + + =
+ + + + -

 จงหาค�า n 

 120  115  110  105  100

2. จงหาค�าข้อง (1)(4) + (2)(6) + (3)(8) + (4)(10) + … + (14)(30) + (15)(32) 

 2480  2520  2580  2660  2720

3. ตัวิคณ่ิร์�วิมนอ้ยข้องจำนวินสามจำนวินเปีน็ 2035 เท�าข้องตวัิหาร์ร์�วิมมากข้องสามจำนวินนี� ซึ่่�งมากกวิ�า 1  

จงหาผิลร์วิมที�น้อยที�สุดข้องสามจำนวินนี�

 98  102  104  106  110

4. จำนวินหา้หลกักลุ�มหน่�งเกดิมาจากการ์นำตวัิเลข้โดด 1, 2, 3, 4 และ 5 มาเร์ยีงสลบักันไปีมาโดยไม�ใชต้วัิเลข้

โดดตวัิใดตวัิหน่�งซึ่�ำกนัในแต�ละจำนวิน ถิา้ S คอื ผิลบวิกข้องจำนวินหา้หลกัทั�งหมดในกลุ�มนี� แลว้ิจงหา 

ผิลบวิกเลข้โดดข้อง S

 41  42  43  44  45

5. ให้  
)

1 1 1 1 1x ...2 3 3 4 4 5 n(5 16 n= + + + + +
´ ´ +´ ´

 และ 

      1 1 1 1y ...2 3 4 3 4 5 4 5 6 11 1210= + + + +
´ ´ ´ ´ ´ ´ ´ ´

 

ถิ้า 80x + 880y = 105 แล้วิจงหาค�าข้อง n 

 12  13  14  15  16

6. พี�เกมส์มีวิัวินม 30 ตัวิ สามาร์ถิผิลิตน�ำนมได้ 90 ถิัง ในเวิลา 2 วิัน เนื�องจากเข้าต้องการ์ผิลิตน�ำนมให้

มากข้่�น จ่งไปีซึ่ื�อวิัวินมมาเพิ�มอีก 20 ตัวิ ถ้ิาวิัวินมทุกตัวิให้น�ำนมเท�ากัน แล้วิวิัวิข้องพี�เกมส์สามาร์ถิ

ผิลิตน�ำนมได้ 600 ถิัง ในเวิลากี�วิัน 

 8  10  12  14  16

7. 
1 1 1 1

5 4 4 5 6 5 5 6 7 6 6 7 100 99 99 100
+ + + +

+ + + +
  มีค�าเท�าใด

 0.4  0.5  0.6  0.7  0.8
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แนิวข้อสอบ

PART

แนิวข้อสอบคณิตศาสตร์์เข้าโร์งเร์่ยนิมหิดลัวิทยานิุสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 4)

15. กล�องใบหน่�งบร์ร์จลุก่แก้วิสแีดง 2 ลก่ ลก่แกว้ิสขี้าวิ 3 ลก่ และลก่แก้วิสเีขี้ยวิ 3 ลก่ สุ�มหยบิลก่แกว้ิออกมา

จากกล�อง 8 คร์ั�ง คร์ั�งละลก่โดยไม�ตอ้งใส�คนื จงหาควิามน�าจะเป็ีนที�สุ�มหยิบลก่แก้วิ 8 คร์ั�ง โดยคร์ั�งที� 1 ได้ 

ล่กแก้วิสีข้าวิ หรื์อหยิบคร์ั�งที� 8 ไม�ได้ล่กแก้วิสีแดง 

 
2
3   

3
4

  
4
5   

5
6   

6
7

 ໏ Part 2 : แนวข้้อสอบื้แบื้บื้เต้ิมูคำต้อบื้

คำสื้�ง : ต้�งแต่ข้้อ 16-25 จงหาคำตอบจากโจทั้ย์ท์ั้ี�กำหนดให้

16. กำหนดให้  ( )( )( ) ( )92 4 2N 2 1 2 1 2 1 ... 2 1 1= + + + + +  ถิ้า k เปี็นจำนวินเต็มบวิกที�มากที�สุด ซึ่่�ง 2k เปี็น

ตัวิปีร์ะกอบข้อง N แล้วิ k มีค�าเท�าไร์ 

17. จงหาผิลบวิกข้องจำนวินเต็ม n ทั�งหมดที�ทำให้ n2 – 24n + 108 เปี็นจำนวินเฉพาะบวิก

18. ถิ้านำ x3 – 1 ไปีหาร์ x + x3 + x9 + x27 + x81 + x243 จะเหลือเศษเท�ากับ kx + m โดยที� k, m เป็ีน

จำนวินเต็ม แล้วิจงหาค�าข้อง k + m 

19. จากสมการ์  2023x 4x 16x ... 4 x 3 x 1+ + + + + - =  ถิ้า x มีค�าเท�ากับ a

1
2

 แล้วิ a มีค�าเท�าไร์

20. มีจำนวินเต็มบวิกกี�จำนวินที�หาร์ 1273 + 553 – 1033 – 793 ลงตัวิ

21. กำหนดให้ a, b เปี็นจำนวินเต็มบวิกที�สอดคล้องกับสมการ์ a2b + ab2 + 8ab = 83 – a – b แล้วิจงหาค�า 

a5 + b5 

22. พิ�งนำไก�ไปีข้ายที�ตลาดจำนวิน 24 ตัวิ ตอนเช้าข้ายร์าคาตัวิละ 7 บาท ข้ายไปีได้น้อยกวิ�าคร่์�งหน่�ง

ข้องจำนวินไก�ทั�งหมด พอตอนบ�ายลดร์าคาข้ายลงมาแต�ยังคงข้ายในร์าคาที�เป็ีนจำนวินเต็มบาทและ 

คิดร์าคาเท�ากันทุกตัวิ หลังจากข้ายไก�ที�เหลือไปีได้หมด พิ�งได้เงินมาทั�งสิ�น 132 บาท จงหาวิ�าปีร์ิมาณิ

ที�ข้ายไก�ในตอนเช้าน้อยกวิ�าปีร์ิมาณิไก�ทั�งหมดอย่�เท�าไร์

23. ในร์ะหวิ�างการ์ก�อสร้์างโคร์งการ์หน่�ง มสีามบร์ษัิททำร์�วิมกนัคอื A, B และ C ซึ่่�งทั�งสามกำลงัข้าดแคลน 

คนงานจ่งใช้วิิธิีการ์ช�วิยเหลือกัน โดยการ์ให้ยืมคนงานซึ่่�งกันและกันตามควิามจำเป็ีน

 คร์ั�งแร์ก  A ให้ B และ C ยืมคนงานมาเท�ากับจํานวินที�แต�ละบร์ิษัทมีอย่�

 ต�อจากนั�น  B ให้ A และ C ยืมคนงานมาเท�ากับจำนวินที�แต�ละบร์ิษัทมีอย่�แล้วิ 

 ต�อจากนั�น  C ให้ A และ B ยืมคนงานมาเท�ากับจํานวินที�แต�ละบร์ิษัทมีอย่�แล้วิ 

 หลังจากการ์ให้ยืม ปีร์ากฏวิ�าทั�งสามบร์ิษัทมีคนงานอย่�บร์ิษัทละ 24 คนเท�ากัน

จงหาวิ�าคนงานที�แต�ละบร์ิษัทมีอย่�ตั�งแต�ตอนแร์ก บร์ิษัท A มีมากกวิ�าบร์ิษัท C อย่�กี�คน
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พีิช้ิตสอบเข้า มหิดลัวิทยานิุสร์ณ์ วิช้าคณิตศาสตร์์ แบบเข้มขน้ิ มั�นิใจเตfม 10052

 ໏ Part 3 : บื้ทความู

คำสื้�ง : ต้�งแต่ข้้อ 26-33 จงใช้ข้้อม้ล่จากบทั้ความเพื�อหาคำตอบจากโจทั้ย์์ทั้ี�กำหนดให้ต่อไปินี�

บทั้ความทั้ี� 1 จำานวนสืมบ้ร์ณ์ิ

จำนวินสมบ่ร์ณิ์ (Perfect number) คือ จำนวินนับที�มีผิลบวิกข้องตัวิหาร์แท้เท�ากับตัวิมันเอง เช�น

28 เปี็นจำนวินสมบ่ร์ณ์ิ เนื�องจาก 28 มีตัวิหาร์แท้เปี็น 1, 2, 4, 7, 14 = 1 + 2 + 4 + 7 + 14 = 28

ทั้ฤษฎีีบทั้ข้องย์้คล่ิด-ออย์เล่อร์์ (Euclid-Euler’s theorem)

ทฤษฎีีบทข้องย่คลิด-ออยเลอร์์ เป็ีนทฤษฎีีบทที�ใช้ในการ์หาควิามสัมพันธ์ิร์ะหวิ�างจำนวินเฉพาะและ

จำนวินสมบ่ร์ณิ์ดังนี�

จำนวินค่�ใด ๆ จะเปี็นจำนวินสมบ่ร์ณิ์ก็ต�อเมื�อสามาร์ถิเขี้ยนให้อย่�ในร์่ปี

2p – 1(2p – 1)

โดยที� 2p – 1 เปี็นจำนวินเฉพาะ

26. จงหาจำนวินสมบ่ร์ณ์ิที�น้อยที�สุด

ตอบ 

ความสื้มพ้นธิ์์ร์ะหว่างจำนวนสืมบ้ร์ณ์ิแล่ะอนุกร์มเล่ข้คณิิต

จากทฤษฎีีบทข้องย่คลิด-ออยเลอร์์ หากเร์าพิจาร์ณิาสมการ์ข้องจำนวินสมบ่ร์ณิ์จะพบวิ�า ถ้ิากำหนด

ให้ Pp เปี็นจำนวินสมบ่ร์ณิ์ใด ๆ แล้วิ จะได้วิ�า

 

p

p
p

p

p
p

p

2 1

i

p

1

2P (2 1)2
(2 1) (2 (1 1))2
(2 1) ((2 1) 1)2

i
-

=

= -

-
= + -

-
= - +

=å

นั�นคือ ทุก ๆ จำนวินสมบ่ร์ณิ์จะสามาร์ถิถิ่กเข้ียนในร์่ปีข้องผิลบวิกเร์ียงกันตั�งแต� 1 ถิ่ง 2p – 1 ได้เสมอ 

แต�เนื�องจาก 2p – 1 ต้องเปี็นจำนวินเฉพาะ ดังนั�น จำนวินสมบ่ร์ณิ์ใด ๆ  จะต้องลงท้ายผิลบวิกด้วิยเลข้จำนวิน

เฉพาะเสมอ

27. จงตร์วิจสอบวิ�า 496 เปี็นจำนวินสมบ่ร์ณิ์หร์ือไม�

ตอบ 
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 ༉ เฉลัยแนิวข้อสอบคณิตศาสตร์์เข้าโร์งเร์ย่นิมหิดลัวิทยานุิสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 1)

 ༉ เฉลัยแนิวข้อสอบคณิตศาสตร์์เข้าโร์งเร์ย่นิมหิดลัวิทยานุิสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 2)

 ༉ เฉลัยแนิวข้อสอบคณิตศาสตร์์เข้าโร์งเร์ย่นิมหิดลัวิทยานุิสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 3)

 ༉ เฉลัยแนิวข้อสอบคณิตศาสตร์์เข้าโร์งเร์ย่นิมหิดลัวิทยานุิสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 4)

 ༉ เฉลัยแนิวข้อสอบคณิตศาสตร์์เข้าโร์งเร์ย่นิมหิดลัวิทยานุิสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 5)

 ༉ เฉลัยแนิวข้อสอบคณิตศาสตร์์เข้าโร์งเร์ย่นิมหิดลัวิทยานุิสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 6)

 ༉ เฉลัยแนิวข้อสอบคณิตศาสตร์์เข้าโร์งเร์ย่นิมหิดลัวิทยานุิสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 7)

 ༉ เฉลัยแนิวข้อสอบคณิตศาสตร์์เข้าโร์งเร์ย่นิมหิดลัวิทยานุิสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 8)

 ༉ เฉลัยแนิวข้อสอบคณิตศาสตร์์เข้าโร์งเร์ย่นิมหิดลัวิทยานุิสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 9)

 ༉ เฉลัยแนิวข้อสอบคณิตศาสตร์เ์ข้าโร์งเร์ย่นิมหิดลัวิทยานุิสร์ณ์ (ชุ้ดท่� 10)

PART 3เฉลยแนวข้้อสอบื้
คณิิต้ศาสต้รั์
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พีิช้ิตสอบเข้า มหิดลัวิทยานิุสร์ณ์ วิช้าคณิตศาสตร์์ แบบเข้มข้นิ มั�นิใจเตfม 100172

15 มีจำนวินสุภาพเร์ียบร์้อย = 3 เนื�องจาก 

 15 = 1 + 2 + 3 + 4 + 5 

  = 4 + 5 + 6 

   = 7 + 8 

วิธิ์ีการ์หาจำนวนสืุภาพเร์ีย์บร์้อย์ 

การ์หาจำนวินสุภาพเร์ียบร์้อยทำโดยการ์กร์ะจายร์่ปีการ์บวิกเพื�อหาจำนวินวิิธิีที�เปี็นไปีได้ทั�งหมด 

และเพื�อปี้องกันควิามยุ�งยากในการ์หาร์่ปีแบบการ์กร์ะจายการ์บวิกข้องจำนวินสุภาพที�มีค�ามาก ๆ เร์าจะใช้

คุณิสมบัติข้องผิลบวิกอนุกร์มเลข้คณิิตมาช�วิย จาก

 n 1 n
nS (a )2 a+=

และเนื�องจาก            an = a1 + (n – 1)d

จะได้วิ�า             n 1 1 )(aS (a nn 1)(2 1)+ += -

              n 1
nS )a ((22 n 1))+= -

โดยกำหนดให้ Sn คือ จำนวินสุภาพ, n คือ จำนวินข้องตัวิเลข้ (จำนวินพจน์) ที�บวิกกัน และ a1 คือ 

ตัวิเลข้ลำดับแร์ก (พจน์แร์ก) 

ต้วอย์่าง จงหาจำนวินสุภาพเร์ียบร์้อยข้อง 9

วิธิ์ีทั้ำ จาก          n 1
nS )a ((22 n 1))+= -

 จะได้วิ�า จำนวินพจน์ที� 2 (n = 2) หร์ือมี 2 จำนวินบวิกกัน

  
 1

29 (2 )a2 (2 1))+= -

  9 = 2a1 + 1

  a1 = 4

 แสดงวิ�า  9 = 4 + 5  (จำนวินสุภาพร์่ปีแบบที� 1)

 และในทำนองเดียวิกัน จำนวินพจน์ที� 3 (n = 3) หร์ือมี 3 จำนวินบวิกกัน

   
 1

39 (2 )a2 (3 1))+= -

  18 = 6a1 + 6

  a1 = 2

 แสดงวิ�า 9 = 2 + 3 + 4 (จำนวินสุภาพร์่ปีแบบที� 2)

 อย�างไร์ก็ตาม หากกำหนดให้มีจำนวินพจน์ที� 4 (n = 4) หร์ือมี 4 จำนวินบวิกกัน
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17. ค�าข้อง  
2

2

444 9
444 2,655

-

-
 เปี็นเท�าใด

ตอบ 447

วิธิ์ีทั้ำ กำหนดให้ k = 444 และจัดร์่ปี -2655 = -2664 + 9

 จะได้วิ�า       ( )( )
( )

2

2 2

k 3 k 3k 9
k 6k 9 k 3

- +-
=

- + -

  
 ( )( )

( )
k 3 k 3
k 3

- +
=

-

  = k + 3

   = 447

18. ถิ้า 30(24 + 1)(28 + 1)(216 + 1)(232 + 1)(264 + 1)(2128 + 1)(2256 + 1)(2512 + 1)(21024 + 1) = Am – B 

โดยที� A, B และ m เปี็นจำนวินเต็ม แล้วิ  B

m 11
A 2
+

-  เปี็นเท�าใด 

ตอบ 512

วิธิ์ีทั้ำ จัดร์่ปีเลข้ 30 ให้สอดคล้องกับโจทย์ จะได้วิ�า  

30 = 2 × 15

 = 2 × (16 – 1)

 = 2(24 – 1) 

 ดังนั�น 30(24 + 1)(28 + 1)(216 + 1)(232 + 1)(264 + 1)(2128 + 1)(2256 + 1)(2512 + 1)(21024 + 1) = Am – B

 เนื�องจาก a2 – b2 = (a – b)(a + b) จะได้

3(28 – 1)(28 + 1)(216 + 1)(232 + 1)(264 + 1)(2128 + 1)(2256 + 1)(2512 + 1)(21024 + 1) = Am – B

2(216 – 1)(216 + 1)(232 + 1)(264 + 1)(2128 + 1)(2256 + 1)(2512 + 1)(21024 + 1) = Am – B  

2(232 – 1)(232 + 1)(264 + 1)(2128 + 1)(2256 + 1)(2512 + 1)(21024 + 1) = Am – B  

2(264 – 1)(264 + 1)(2128 + 1)(2256 + 1)(2512 + 1)(21024 + 1) = Am – B  

2(2128 – 1)(2128 + 1)(2256 + 1)(2512 + 1)(21024 + 1) = Am – B  

2(2256 – 1)(2256 + 1)(2512 + 1)(21024 + 1) = Am – B  

2(2512 – 1)(2512 + 1)(21024 + 1) = Am – B  

2(21024 – 1)(21024 + 1) = Am – B  

2(22048 – 1) = Am – B 

22049 – 2 = Am – B   

 จะได้วิ�า A = 2, m = 2049, B = 2

ดังนั�น  
2B 2m 1 2049 1 2051 1 1 512.5 0.5 51

2 2 2A
0
42

+ +
-- =- =-= =
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28. จงเติมข้้อควิามต�อไปีนี�ลงในแผินผิังให้สอดคล้องกับเงื�อนไข้ในบทควิามที�กำหนดให้ 

เวชร์ะเบีย์น       ค้ดกร์อง       ห้องผิวหน้ง       ห้อง X-Ray       ห้องจ่าย์เงิน

เร์ิ�มต้น

สิ�นสุด

ไม�มีใบนัด

มีใบสั�งยา

ไม�มีใบสั�งยา

มีใบนัด

ทำใบนัด

ห้องผิิวิหนัง

ห้องจ�ายเงิน

ห้องยา

เวิชร์ะเบียน

คัดกร์อง

ห้อง X-Ray

ห้องเจาะเลือด

สั�งตร์วิจเลือด
และ X-Ray

29. จงหาวิ�าจะต้องเพิ�มจำนวินช�องรั์บบริ์การ์อีกกี�ช�อง ถิง่ทำให้ผิ่ป้ี�วิยห้องตาทั�งหมดได้ร์บัการ์รั์กษาภายใน

เวิลา 13.00-16.00 น. โดยไม�นับข้ั�นตอนการ์จ�ายยา และจ�ายเงิน กำหนดให้ผิ่้ปี�วิยห้องตาในช�วิงบ�ายมี

จำนวิน 1% ข้องผิ่ป้ี�วิยทั�งหมดในแต�ละวินั และในช�วิงเชา้มผีิ่ป้ี�วิยทั�งโร์งพยาบาลเปีน็จำนวิน 1,500 คน

ตอบ 2

วิธิ์ีทั้ำ หาจำนวินผิ่้ปี�วิยห้องตาในช�วิงบ�าย

จากโจทย์ เนื�องจากในช�วิงเช้ามีผิ่้ปี�วิยทั�งโร์งพยาบาลเป็ีนจำนวิน 1,500 คน กำหนดให้ x เป็ีน

จำนวินผิ่้ปี�วิยทั�งโร์งพยาบาลในช�วิงบ�าย จะได้วิ�า

5 1500
2 x
=

                  02 150 600
5x ´= =

 จะได้วิ�า  จำนวินผิ่้ปี�วิยทั�งโร์งพยาบาลในช�วิงบ�าย = 600 คน

  จำนวินผิ่้ปี�วิยทั�งหมดในแต�ละวิัน = 1,500 + 600 = 2,100 คน

 ดังนั�น ผิ่้ปี�วิยห้องตาในช�วิงบ�าย  2100 211
100= ´ =  คน

 เนื�องจากในช�วิงบ�ายจะมเีวิลาในการ์ร์กัษาอย่�ที� 13.00-16.00 น. = 3 ชั�วิโมง = 3(60) = 180 นาที

 สำหร์ับใน 3 ชั�วิโมง (สำหร์ับ 1 ช�องร์ับบร์ิการ์) จะร์ักษาได้ทั�งหมด 180 3
60

=  คน

 แต�จากโจทย์ต้องการ์ให้ร์ักษาคนทั�ง 21 คนให้เสร์็จภายใน 3 ชั�วิโมง 
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