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8. กำำ�หนดให้ Q= SQ = S� = 90 , QR = SR� °  และ RP = RT  จงพิิสููจน์ว่�่คว่�มย�ว่รอบรูป ∆PQR =  
คว่�มย�ว่รอบรูป ∆TSR   

วิิธีีทำำ� กำำ�หนดให้ Q= SQ = S� = 90 , QR = SR� °  และ RP = RT
  ต้้องกำ�รพิิสููจน์ว่่� คว่�มย�ว่รอบรูป ∆PQR = คว่�มย�ว่รอบรูป ∆TSR  

	 พิิสููจน์์

ข้้อควิ�ม เหตุุผล

1. Q= SQ = S� = 90� °

2. QR = SR
3. RP = RT
4. ∆PQR ≅ ∆TSR
5. คว่�มย�ว่รอบรูป ∆PQR = คว่�มย�ว่รอบรูป ∆TSR

1. กำำ�หนดให้
2. กำำ�หนดให้
3. กำำ�หนดให้
4. จ�กำข้้อ 1-3 แบบ ฉ.ด.ด.
5. ผลพิลอยได้จ�กำข้้อ 4

9. กำำ�หนดให้สู่�เหล่�ยม PQRS เป็นสู่�เหล่�ยมด้�นข้น�นโดยที่่�จุด A และ B เป็นจุดกำ่�งกำล�งข้อง PQ  และ 
RS  ต้�มลำ�ดับ ล�กำ SA  และ QB  จงพิิสููจน์ว่่�สู่�เหล่�ยม AQBS เป็นสู่�เหล่�ยมด้�นข้น�น 

วิิธีีทำำ� 1. กำำ�หนดให้ PQRS เป็นสู่�เหล่�ยมด้�นข้น�น

  2. จุด A และ B เป็นจุดกำ่�งกำล�งข้อง PQ  และ RS  ต้�มลำ�ดับ 

  3. ล�กำ SA  และ QB
   ต้้องกำ�รพิิสููจน์ว่่� AQBS เป็นสู่�เหล่�ยมด้�นข้น�น

[[ma01-10-45]]

SRQ

TP

[[ma01-10-46]]

SP

B
A

Q R
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6.4.2 การหารพหุนามด้้วยพหุนาม 
หลัักการหารพหุนามด้้วยพหุนาม ทำำาได้้โด้ยใช้้วิธีีการ “ตั้ั�งหาร” ในทำำานองเด้ียวกันกับการหารจำำานวนเตั้็ม 

เช้่น ตั้้องการหาร 2x2 + 9x + 4 ด้้วย 2x + 1 จำะมีวิธีีการทำำาด้ังนี�

ขั้้�นที่่� 1 เรียงพจำน์ของพหุนามจำากด้ีกรีมากสุุด้ไปหาด้ีกรีน้อยสุดุ้ ถ้้าพจำน์ใด้ไม่มีให้ใสุ่ศููนย์แทำน แลั้วเขียน
การตั้ั�งหาร ด้ังนี�

22x 1 2x 9x 4+ + +

ขั้้�นที่่� 2 นำาพจำน์แรกของของตั้ัวหาร (นั�นคืือ 2x) ไปหารพจำน์แรกของตั้ัวตั้ั�ง (นั�นคืือ 2x2) ทำำาให้ได้้ผลัลััพธี์ 
คืือ x นำาผลัลััพธี์ไปเขียนไว้บรรทำัด้บนตั้ัวตั้ั�งให้ตั้รงกับพจำน์แรกของตั้ัวตั้ั�ง (นั�นคืือ 2x2) ด้ังนี�

2

x

2x 1 2x 9x 4+ + +  

ขั้้�นที่่� 3 นำาผลัหารในขั�นทำี� 2 (นั�นคืือ x) มาคืูณกับตั้ัวหาร (นั�นคืือ 2x+1) จำะได้้ผลัคืูณคืือ x(2x + 1) = 
2x2 + x นำาผลัคืูณไปเขียนไว้บรรทำัด้ด้้านลั่างตั้ัวตั้ั�ง ด้ังนี�

2

2

x

2x 1 2x 9x 4

2x x

+ + +

+

ขั้้�นที่่� 4 นำาผลัคืูณทำี�ได้้จำากขั�นทำี� 3 (นั�นคืือ 2x2 + x) ลับออกจำากตั้ัวตัั้�ง (นั�นคืือ 2x2 + 9x + 4) จำะได้้
ผลัลับคืือ 

(2x2 + 9x + 4) – (2x2 + x) = 8x + 4 

นำาผลัลับทำี�ได้้เขียนไว้บรรทำัด้ลั่าง ด้ังนี�

2

2

x

2x 1 2x 9x 4

2x x
8x 4

+ + +

+

+
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ตััวอย่่าง	จงหาผลคููณของจำานวนต่่อไปน้�	

1. 25 × 23 = 25+3 = 28

2. (-7)10(-7)(-7)2 = (-7)10+1+2 = (-7)13

3. (1.5)4(1.5)9(1.5)11 = (1.5)4+9+11 = (1.5)24

4.  
2 3 4 5 2 +3+4+5 14 14

= 1 1 1 1 1 1 1-
2

= = 
2

-
2 2 2 2 2

- - - -æ ö æ ö æ ö æ ö æ ö æ ö æ ö
ç ÷ ç ÷ ç ÷ ç ÷ ç ÷ ç ÷ ç ÷
è ø è ø è ø è ø è ø è ø è ø

ตััวอย่่าง	จงหาผลหารของจำานวนต่่อไปน้�

1. 510 ÷ 53 = 510-3 = 57

2. (-0.4)15 ÷ (-0.4)9 = (-0.4)15-9 = (-0.4)6 = (0.4)6

3.   
2 3 14 2 93-14

7 7 7 7- = = 
5 5 5

- -
5

-æ ö æ ö æ ö æ ö
ç ÷ ç ÷ ç ÷ ç ÷
è ø è ø è

÷
è ø ø

ตััวอย่่าง	จงหาผลสำำาเร็จของ	  
3 8 11

2 5
5 (-5) 5
5 (-5)
´ ´
´

วิธีีทำำา  
3 8 11 3 8 11

2 5 2 5
 =5 (-5) 5 5 5 5

5 (-5) (-5) (-5
 

)
´ ´ ´ ´
´ ´

 
 

    

3+8+11

2 +5
5
(-5)

= 

    

2 2 2 2

7 7
=  5 (-5

5
 )
(- ) (

=
-5)

 

    = (-5)22-7 = (-5)15

ตััวอย่่าง	จงหาผลสำำาเร็จของ	  
4 7 9

6 14
a
- (

a
-
a

( a) a)
´ ´

วิธีีทำำา  
2 04 7 9 4+7+9 2 0

6 14 6+14 2 0
aa a a a a =  =  = 

(-a (-) (-a)) -a)a (
´ ´

2 0a
 = 1

ตััวอย่่าง	จงหาผลสำำาเร็จของ	  
( ) ( )2 m 5 8m 2

10m 12

7 7

7 7

7 7× ×

×

วิธีีทำำา	  
( ) ( ) ( ) ( ) ( )10m2 m 5 8m 2 2 m+8m 5+2

10 1m 10m2 12

77 77 7 77
 =  =

7 7
 

7 7

× ×

×

( )7

10m

7

7

7
7-12

51212

1 =  =7  = 
77

 7
7
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แบบทดสอบท้ายบทท่� 5 (สมบัติิของเลขยกกำาลัง)

1. ข้อใดต่่อไปน้�มี้คู่าเท่่ากัับ	25

1. 2+2+2+2+2 2. 2+5 3. 2×2×2×2×2

4. 2×5 5. 2÷2÷2÷2÷2

2. ถ้้า	an	=	343	แล้ว	a	–	n	มี้คู่าเท่่าใด

1. 4 2. 3 3. 2 4. 1 5. 0

3. 817x	มี้คู่าเท่่าใด

1. -328x 2. -328 3. -3-28x 4. 328x 5. 328

4. คู่าของ	(-a3b4)(3a4)3	มี้คู่าต่รงกัับข้อใด

1.	 3a4b15	 2.	 3a15b4 3. 33a15b4	 4.	 -3a15b4 5. -33a15b4

5. คู่าของ	
4 7 3

2 5 3 2(x
)

)
x (x

(x )
	มี้คู่าต่รงกัับข้อใด

1. x-19 2. x-12 3. x-5 4. x2 5. x9

6. คู่าของ	  
23 -5 2

-4 2 3 6
6ab 2 a b
12 a b a b
æ ö æ ö
ç ÷ ç ÷
è ø è ø

	ม้ีคู่าต่รงกัับข้อใด

1. 
2 7

11
2 b
a

 2. 
11 7
2

a b
 3. 

2 11

7
2 a
b

 4. 
2 11 7
1

2 a b
 5. 

11

2 7
a

2 b

7. คู่าของ	  
- 4 82 37

1 09 12
2 2 2
2 2 2
æ ö æ ö æ ö

÷ç ÷ ç ÷ ç ÷
è ø è

´
è ø ø

	ม้ีคู่าเท่่าใด

1. (-2)11 2. (-2)-11 3. -211 4. 2-11 5. 211

8.  
4 -2-1 2 4 5

3 7
x y -3x
z z

yæ ö æ ö
ç ÷ ç ÷
è ø ø

´
è

	ม้ีคู่าเท่่าใด

1. 
2

2 12 2
z

3 x y
-  2. 

2 2

2 12
y z
3 x

-  3. 
2 2

12 2
3 z
x y

-

4. 
2

2 12 2
z

3 x y  5. 
2 2 2

12
3 y z
x

9.  
3 26 -8 6

-5 9 4
7 7 7

7 7 7
÷ ´

´
æ ö æ ö
ç ÷ ç ÷
è ø è ø

	มี้คู่าต่รงกัับข้อใด

1. 18
1

7
 2. 

19
1

7
 3. 718 4. 719 5. (-7)18
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บทท่� 4 การแปลงทางเรขาคณิิต 107

2. จงหาพื้้�นที่่�แรเงาของภาพื้ต่่อไปน่� 

1.   2.  

3. 4. 

5. 

3. ต่ำาแหนง่ X และ Y เป็นต่ำาแหนง่ของป้ายรถเมลส์ำำาหรับจอดรับผู้้�โดยสำาร ดงัรป้ ถ�าต่�องการสำร�างสำะพื้าน
ลอยเพื้้�อข�ามถนนโดยให�การเดินที่างจาก X ไป Y สำั�นที่่�สุำด จงหาต่ำาแหน่งของสำะพื้านลอยและวิิธี่การ
สำร�าง

4. หม้่บ�าน X และหม้่บ�าน Y อย้่คนละฝั่่�งของแม่นำ�า ดังร้ป ถ�าต่�องการสำร�างสำะพื้านข�ามแม่นำ�าเพื้้�อจะข�าม
จากหม้่บ�าน X ไปยังหม้่บ�าน Y ให�มร่ะยะที่างที่่�สำั�นที่่�สุำด จะสำร�างสำะพื้านที่่�จุดใด พื้ร�อมบอกวิิธ่ีการสำร�าง

ma01-04-12

4

1

1

2

ma01-04-13

10

40ma01-04-14

12

15

ma01-04-15

21

21ma01-04-16

155

5
15

5

5

ma01-04-17

X

n

m
Y

ma01-04-18

A B

X

Y
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บทท่� 4 การแปลงทางเรขาคณิิต 123

แบบทดสอบท้ายบทท่� 4 (การแปลงทางเรขาคณิิต)

1. จากร้ป ข�อใดเปน็ภาพื้ที่่�เกิดจากการเล้�อนขนานจากรป้ต่�นแบบ

      รููปต้้นแบบ

1.   2.  3. 

4.   5. 

2. จากร้ปกังหันลมเป็นการแปลงที่างเรขาคณิิต่วิิธี่ใด

 

      

     

      กัังหัันลม

1. การหมุน 2. การเล้�อนขนาน 3. การสำะที่�อน

4. การหมุนและการสำะที่�อน 5. การเล้�อนขนานและการสำะที่�อน

3. ร้ป B เกิดจากการแปลงรป้ A ด�วิยวิิธี่การใด

1. การเล้�อนขนาน 2. การสำะที่�อนแนวิแกน X 
3. การสำะที่�อนแนวิแกน Y 4. การหมุนที่วินเข็มนาฬิิกา 90° 
5. การหมุนต่ามเข็มนาฬิิกา 90° 

ma01-04-72

ma01-04-75
ma01-04-76

ma01-04-73

ma01-04-71

ma01-04-74

ma01-04-78

Aปูร Bปูร

ma01-04-77
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62 สรุุปหลััก + ตะลัุยโจทย์ + ข้้อสอบ คณิิตศาสตรุ์ ม.2 [ฉบับปรุับปรุุงครุั�งท่� 2] มั�นใจเต็ม 100

สำำ�หรัับพื้้�นที่่�ผิิวของปรัิซึึม ในกรัณี่ที่ั�วไปจะม่สูำตรัดัังน่�

	 	 	 	 พื้้�นที่่�ผิิวปริิซึึม	=	2(พื้้�นที่่�หน้าตััด)	+	ผิลริวมพื้้�นที่่�ด้านข้้าง

และสำำ�หรัับกรัณี่ที่่�ปริัซึึมม่หน้�ตัดัเป็นรัูปหล�ยเหล่�ยมดั้�นเที่่� จะไดั้ว่�

	 	 	 	 พื้้�นที่่�ผิิวปริิซึึม	=	2(พื้้�นที่่�หน้าตััด)	+	(จำำานวนเหล่�ยมหน้าตััด)(พื้้�นที่่�ด้านข้้าง)

ตััวอย่าง	จงห�พื้้�นที่่�ผิิวของปรัิซึึมสำ�มเหล่�ยมท่ี่�ม่เสำ้นขอบย�ว 20 หน่วย และม่ดั้�นปรัะกอบมุมฉ�กย�ว  
6 หน่วย และ 8 หน่วย ต�มลำ�ดัับ ลักษณีะดัังรัูป

วิธี่ที่ำา	 ห�พื้้�นที่่�สำ�มเหล่�ยมมุมฉ�ก จ�ก

    พื้้�นที่่�สำ�มเหล่�ยมมุมฉ�ก  1= 
2
´ ฐ�น x สูำง

    1= 8 6 = 2 4
2
´ ´  ต�รั�งหน่วย

 ห�พื้้�นที่่�ดั้�นข้�งปริัซึึม จ�ก

   พื้้�นที่่�สำ่�เหล่�ยม = ฐ�น x สำูง

 เน้�องจ�กโจที่ยก์ำ�หนดัหน�้ตดััสำ�มเหล่�ยมเป็น “สำ�มเหล่�ยมดั�้นไม่เที่�่” จงึตอ้งคิดิัแยกที่ล่ะด้ั�น จะได้ั

 พื้้�นที่่�ผิิวข้�งดั้�น 6 หน่วย = 6 x 20 = 120 ต�รั�งหน่วย

 พื้้�นที่่�ผิิวข้�งดั้�น 8 หน่วย = 8 x 20 = 160 ต�รั�งหน่วย

 ห�ดั้�นสำ�มเหล่�ยมที่่�เหล้อจ�กที่ฤษฎี่บที่พื้่ที่�โกรััสำ จะไดั้

   x2 = 82 + 62

    = 64 + 36

    = 100

    x = 10 ต�รั�งหน่วย

  จะไดั้ พื้้�นที่่�ผิิวดั้�นข้�ง 10 หน่วย = 10 x 20 = 200 ต�รั�งหน่วย

  รัวมพื้้�นที่่�ผิิวที่ั�งหมดั จะไดั้ 2(24) + 120 + 160 + 200 = 528 ต�รั�งหน่วย

ดัังนั�น พื้้�นที่่�ผิิวของปรัิซึึมสำ�มเหล่�ยมคิ้อ 528 ต�รั�งหน่วย

[[ma01-03-14]]

6

20

8
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บทท่� 2 ความรู้้�เบ้�องต้�นเกี่่�ยวกี่ับจำำนวนจำรู้ิง 31

บทท่�
ความรู้้�เบ้�องต้�นความรู้้�เบ้�องต้�น
เกี่่�ยวกี่ับจำำนวนจำรู้ิงเกี่่�ยวกี่ับจำำนวนจำรู้ิง

จำำ�นวนจำริิง (Real Number) คือื จำำ�นวนที่่�ประกอบไปด้้วยจำำ�นวนตรรกยะ และจำำ�นวนอตรรกยะดั้งแผนภ�พ
ต่อไปน่�

2.1 จำำ�นวนตรรกยะ (Rational Number)

จำนวนจริง

จำนวนตรรกยะ

จำนวนเต็ม

จำนวนศูนย์จำนวนเต็มลบ จำนวนเต็มบวก

เศษส่วน/ทศนิยมซ้ำ

จำนวนอตรรกยะ

บทนิย�ม : จำำ�นวนตริริกยะ คืือ จำำ�นวนจำริงที่่�ส�ม�รถเข่ียนในรูปเศษส่วน หรือ a
b  โด้ยที่่� a และ b 

เป็นจำำ�นวนเต็ม และ b ≠ 0

หม�ยเหตุ : เศษส่วนทีุ่กจำำ�นวนที่่�ม่ตัวเศษและตัวส่วนเป็นจำำ�นวนเต็ม จำะเป็นจำำ�นวนตรรกยะ เช่่น

1 5 4 3, , - , -10, 2
2 3 2 0 4
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